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Mathématiques PTSI, Int0 Cor 2024-2025

Correction de l’'interrogation 0
Révisions de calculs

13 _ 2
1. Simplifier A = 5 = 1359
T3t o
-7
Solution. On a les égalités entre réels suivantes :
13 _ 2 169—10 159 159
A_ _ 5 18 _ _5x13 _ _ _5xi3 _ 5x13 _ 3xd3x7 T
%+§+i? 712“2”?‘*‘59 % % 5—73><3 53 x3x5x13 Hx13
1-1 2
9 9
Conclusion,
7
A=—.
65

310 x 73 — 95 x 49?
(27 x 7)% + 39 x 143
Solution. On a les égalités entre réels suivantes :

2. Simplifier B =

310 %73 - 9% x 497

(27 x 7)% + 39 x 143
310 78— (32)7 x (72)?
(B X7 439 x 73 x 23

310 x 73 — 310 74

T 39X 73 +39 x T3 x 23
31073 (1—7)
39 x T3 (1+23)

_ 3x(=6)

9

= -2
Conclusion,

B=-2
3. Simplifier ¢ = V2T V5 V3,
V2415
Solution. On a les égalités entre réels suivantes :
o V2+V5+ V3
V245

_ (V2+v5+V3) (VB - V2)
(V2+v5) (V5 —v2)
_V1I0-2+5-V10+V15 -6

5—2
_3+V15-V6
= 3 .
Conclusion,
oo 3+ VI5-6
B 3

135%/2 x 53/2 % /3
3 x 272 '

4. Simplifier D = \/
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Solution. On a les égalités entre réels suivantes :

Conclusion,

5. Simplifier £ =

(5 x 27)*/% x 5%/2 x 39/
33)

D

Il

5 x 33 53/2 39/2

53/2 X 39/2 X 53/2 % 39/2
37

5% x 39
37
= /53 x 32

=5x%x3x V5.

121n(v2+1)+7In(v2—-1)-In(16v2+16)

41n(2)

Solution. On a les égalités entre réels suivantes :

Conclusion,

6. Soit z € R. Simplifier et mettre sous forme factorisée F' =

_12In(v2+1) +7In (V2 1) —In (16V2 + 16)

41n(2)

_5In(V2+1)+7In(v2+1) +7In(v2—1) —In (16 (V2 + 1))

41n(2)

_ 5 (V2+1)+7In[(vV2+1) (vV2-1)] ~In(16) —In (V2 +1)

41n(2)

_ 5 (V24 1) +7m(2-1) ~In(2") ~In(vV2+1)

41n(2)

_ 4l (V24+1) +7In(1) — 41n(2)

41n(2)

_4ln(V2+1) —4n(2)

41n(2)

B n(v2+1)—1In(2)

In(2)
i (45)
In(2)

e4w +9 e?)x +e2a:

CON

Solution. On a les égalités entre réels suivantes :

Conclusion,

e2® (e2”” +2e”* +1)
er

= (e®)® + 26" +1
= (e® +1)%.

F= =e?" 42" +1
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7. Soit € R. Développer G = ((z — 1) +2)°.
Solution. On a les égalités entre réels suivantes :

G= (2> —20+1+2)

Conclusion,

= (172—2:5—1—3)2=z4+4x2+9—4x3+6$2—12x:x4—4x3+10x2—12x+9.

|G =2 — 40 + 102> — 122 +9. ]

8. Soit « € R. Factoriser au maximum H = (22 + 1) (z — 14) — 62 — 3+ (102 + 5) (3 — z).
Solution. On a les égalités entre réels suivantes :

Conclusion,

H=02z+1)(x—14) — 6x —3+ (10 +5) (3 — )
=2zx4+1)(z—-14)-3Q2x+1)+52x+1)(3—x)
=Q2x+1)(x—14-34+5(3—1x))
=(2x+4+1)(z—14—-3+15—5x)
=2z +1)(—4zx —2)

=-2Q2zx+1)(2x+1).

H=-202z+1)>.

Vx2—1

9. Déterminer D} le domaine de dérivabilité et dériver la fonction I : x [ =t

Solution. Soit € R. On a les équivalences suivantes :

Ainsi,

De plus,

Vx €D

Conclusion,

/
I

2 —-1>0
(z—=3)(4—2)#0
x2>1
& r—3#0
4—x#0
r>1 OU < —1
& x#3
x#£4

z €D & {

| D} =]—00; —1[U]1;3[U]3; 4[ U }4; +o0] .|

(VaZ=1) (¢ —3)(d—a) ~Va® —1[(z ~3) (4 —2)]
(-3 (4—-2)°

2 (z-3)4—2)— V22 —1[(4—2x)— (z—3)
(¢ —3)"(4—2)’
e (x—3)(4—z)— Va2 —1[7 — 2]
(¢ —3)" (4 —a)’
z(x—3)(4—xz)— (22 —1) (7 —2x)
22— 1(z—3)2(4—21)

z(x—3)(4—xz)— (22 —1) (7T —2x)
ViZ =1 (z -3 (4 —2)’ '

VeeD; I'(x)=

3
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10. Déterminer D’ le domaine de dérivabilité et dériver la fonction J : z — 22 sin (ln (x2 +x+ 1))

Solution. Soit A le discriminant de z24+2z+1. Ona A =1—4 = —3 < 0. Donc pour tout z € R, 22 +x+1 > 0.
Donc la fonction J est dérivable sur R :
D) =R.

De plus,

VeeR, J'(z)= (Jc2)/sin (In (2> + 2 4+1)) +2° (sin (In (2* + 2 + 1)))/
= 2xsin (ln (;v2 +x+ 1)) + 22 (ln (ac2 +z + 1))/COS (ln (m2 + x4+ 1))
9 (1’2 +x+ 1)/
[ |

%cos (ln (x2+:c+ 1))

=2zsin (In (2® +2+1)) +2 cos (In (2° + z + 1))
= 2z sin (ln (x2 +x+ 1)) + 22

Conclusion,

2?2 (2x + 1)

Ve eR, J'(z)=2zsin(In(2*+2+1))+ P ——

cos (ln (x2 + x4+ 1)) .




