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Corrigé du Devoir Surveillé 1
Fonctions réelles, trigonométrie

Probléme I - Fonctions réelles

On considere les fonctions suivantes :

2+ 3

1 et f: z 2 —r+4ln(1+2).

g: x —

Partie 1 : Etude de g

1. Soit z € R. On a
g(z) existe & z+1#0 & x # —1.

Conclusion,

‘la fonction g est définie sur D =R\ {—1}. ‘

2. Puisque 'ensemble D = R\{—1} n’est pas centré en 0 (car 1 € D et —1 ¢ D), on en déduit directement
que

‘la fonction g n’est ni paire ni impaire. ‘

3. La fonction g est dérivable sur R\{—1} comme quotient de fonctions qui le sont et dont le dénominateur
ne s’annule pas et

20 (x+1)— (2*+3) 22 +20—22—-3 22+22-3
(¢ +1)" (z +1)° (¢ +1)"

Ve eR\{-1}, g'(z)=

Conclusion, g est dérivable sur R\ {—1} et

22 +2x -3
Ve e R\ {-1}, (2) = ———5—
T
4. Soit z € R\ {—1}. On a
g (z)>0 & 2?42 -3>0 car (x4 1) > 0 sur R\ {-1}.

Soit A le discriminant associé, A = 4 — 4 x (=3) = 4(1 +3) = 42. Donc les racines associées sont
=2t — 1 et =22 = —3. Ainsi,
g (z) >0 & r< -3 0U x> 1.

Conclusion,
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5. Pour tout x € R\ {—1;0}, on a

2
r) = - z? T
9(x) x 1+ % 1+2
Ainsi,
xll}lfoog(x) =t ot IEIEIOOQ(QC) -
D’autre part,
lim z+1=0" et lim 2% +3=4.
T—— z——1
z>—1 z>—1

Donc par quotient,
lim g(x) = 4o0.
z——1

r>—1

De méme,
li - .
pn 9) = —o0
r<—1

Conclusion,

lim_g(z) = —o00 zlin_lllg(x) = —o0, zlgr_lllg(w) =+oo,  lim g(z) = +oo.
r<— T>—

6. Par la question [4.|la fonction g est strictement croissante sur |—oo; —3], strictement décroissante sur
[—3; —1[ et sur ]—1;1] et enfin & nouveau strictement croissante sur [1;+oo[. Nous avons déja les
limites en —oo, —17, =17 et 4o00. Calculons donc g (—3) et g(1) :

9+3 12 143
9(B) =756 et 9=
Conclusion,
T —00 -3 -1 1 +o0
—6 +00 +00
g /////////” \\\\\\\ \\\\\\\‘ //////////
— 00 —00 2

7. Par la question précédente, la fonction ‘ g admet un minimum local en z = 1 qui vaut 2 ‘

8. Cependant la fonction g n’admet aucun minimum global. En effet, lim ¢(z) = —oo ce qui implique
r—r—00

que ’ g n’est pas minorée et donc n’admet aucun minimum |

9. Soit z € R\ {—1}. On a les équivalences suivantes :

(2) = 21 - > +3 21
PE =77 r+1 2
& 222 4+ 6 = —21z — 21 car x # —1

& 222 4+ 21z + 27 = 0.
Soit A le discriminant associé. On a

A=212 -4 x2x27T=32x7T> -8 x3x3%=32(49 — 24) = 3% x 25 = 3% x 5°.

2/
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Donc les racines associées sont # = —g = —% et # = —% = —9. Conclusion, pour
reR \ {_1}7

21 3
g(m):—? & xr=-9 OU z=—7.

10. On a g(2) = 3 = % Donc par le tableau de variations de la question [6./on a

T -1 1 2

400

g \2/

w3

Conclusion,
l9(—1;2]) = [2;+00[ .|
D’autre part, par la question , on a g(z) = —% & r=-9 OU z = —%. De méme pour
x € R\ {—1}, on a les équivalences suivantes :
CL’Q + 3 2 2
g(z) = -7 =7 & °+3=-Tx -7 & x“ + Tz + 10.
z+1
Soit A son discriminant, A = 49 — 40 = 9. Donc les racines associées sont # =—-2et # = —5.

Ainsi, toujours par la question

x —o0 -9 -5 -3 -2 -3 -1 1 +00
_7/ —6 \_7 +00 +00
g 721/ \7& \ /
o — ? T 2
Conclusion,

11. Par ce qui précede, on a (par exemple) g (—5) = —% = g (—2). Conclusion,

‘la fonction g n’est pas injective. ‘

12. Toujours par la question [6.|on observe que tout élément y dans |—6; 2[ n’admet aucun antécédent par
la fonction g. Conclusion,

‘la fonction g n’est pas surjective. ‘

13. Par la question |5.[on a pour tout x € R\ {—1;0},

@=rE a m gl
g:v—:z:1+% e Jm g(z) = +oo.
Calculons g(x)/z. On a
1+5
VzR \ {—1;0}, 9(@) _ z

3/16
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Donc
lim 79(95) =1
r—+oco I
Puis,
2 2 2 3 3
x4+ 3 *+3—-—z—-x —-x+3 —=xzl-2=2 1—=
v R _1; O 3 - = — = = = — €L — — z .
TRAL } 9(@) =@ r+1 v r+1 r+1 xl—i—% l—i—%
Donc
A9 m =1
Conclusion,
‘Le graphe de g admet une asymptote en +o0o d’équation y =z — 1.
14. De méme, on a lim g¢(z) = —oo. Puis
T—r—00
1+ 3
lim ﬂ: lim 9”12 =1.
r——00 I z——o0 ] 4 -
Et enfin,
1-3
lim g(z)—x= lim — T=-1
T——00 x——oo ] 4 -
Conclusion,

‘Le graphe de g admet la méme asymptote y =z — 1 en —o0. ‘

15. Soit h € R*. Alors h # 0 et donc —1+h # —1. De méme —h # 0 donc —1—h # —1. Ainsi, —1+h € D
et =1 —h € D. Donc

g(=1+h+g(=1-h)
2

existe.

Puis, on a les égalités entre réels suivantes :

g(~1+n)+g(-1 _1((=1+h)? +(—1—h)2+3
2 2 —1+h+1 —1—-h+1
1(1—2h+h2+3 1+2h+h2+3)
2 h
_ h*—2h4+4—h*—2h—4
N 2h
_ —4h
2k
=-2.
Conclusion,

16. Par la question précédente, on en déduit que

le graphe de g admet pour centre de symétrie le point (—1;—2). ‘

17. Par les questions précédentes, on obtient le graphe suivant :

4/f6
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A

Partie 2 : Etude de f
18. Soit x € R. On a les équivalences suivantes :
zelU & f(z) existe & r+1>0 & x> —1.

Conclusion, la fonction f est définie sur

U =]-1;+00] |

2 2 92
19. On observe que lim T o= lm = <1 - ) = +00. De plus, lir+n 4In (1 +x) = 4o0. Par
T—r+00

z—+4oco 2 r—+4oco 2 T
somme,
2
D’autre part, lim 4In(1+z)=1lim4In(t) = —oco et lim — — 2 = —. Par somme,
z——1 t—0 z——1 2 2
a>—1 >0 a>—1
li = —00.
Jim, () = o0
z>—1
Conclusion,
xgnj% f(z) = —o0 et xEIJIrloo f(z) = +o0.
r>—

/19
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20. La fonction f est dérivable sur U = ]—1; +00[ comme somme de fonctions qui le sont et
1 ?+r-x—-1+4 22+3
\V/ S *1; B ! — _ ]. 4 = = = .
vel-litool,  f@)=a—1+4— — o)

Or par la partie précédente, on a Vo > —1, g(x) > 2 > 0. Donc pour tout z > —1, f/(x) > 0. Donc la
fonction f est strictement croissante sur |—1; +o0o[. Conclusion, & I’aide de la question précédente, on
obtient,

21. Par ce qui précede,

e la fonction f est continue sur U,
o la fonction f est strictement croissante sur U.

Donc par le théoréme de la bijection, la fonction f définit une bijection de U dans

FU) = f(=1s+00)) = | Tim f(e); limf(w)| =]-00;+o0[ = R.
r>—1

Conclusion,

’f définit une bijection de U = |—1;+oo[ dans V = R. ‘

22. Soit z € ]0; 1], on a les équivalences suivantes :

2 _
ln(1+x)>x(8x) 8In (14 z) > 2z — 2?
22
& 41n(1+x)>x—3
22
& ?—x+4ln(1+x)>0
& f(z) > 0.
Or par la question la fonction f est strictement croissante sur U = |—1;4o00[ et donc sur [0;1].

Donc pour tout z € ]0; 1],

f(z) > f(0)=0—-0+4In(1) = 0.
Donc pour tout = € ]0;1[, f(x) > 0. Donc par les équivalences précédentes, on conclut que
z(2—x)
—

V €]0;1], In(1+2)>

23. Soit = € ]1; +o0[. Posons y = % Alors, y € ]0; 1[. Donc par la question précédente,

27
ln(1+y)>y(8y).
Autrement dit,
1 12-1 1 _ 2z-1
ln(1+>>M S ln<ngL >> x .
T 8 T 8x2
Conclusion,
Ves>1,  n(e+1)—In()> 21
T n(z —In(z) > —.
’ 82

6/i6
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Probleme II - Trigonométrie

Partie 1 : Une équation

On considére I’équation suivante d’inconnue x € R :

(E) cos(z) + cos (3x) = —

Soit = € R.
1. On observe les points suivants :

e la fonction cosinus est continue sur [0; g],
e la fonction cosinus est strictement croissante sur [0; g}

1+4\/5 >0 et # 1+\[ — 1. Donc 1+\[ ]0’ 1[ — ]COS (%) : cos (0) [
Donc par le théoreme de la bijection (ou corollaire du théoréeme des valeurs intermédiaires),

1
EI!aE]O;;T[, cos (o) = +4\/5.

De méme,
o la fonction cosinus est continue sur [0; g],
« la fonction cosinus est strictement croissante sur [0; g}

\f L>0et \[ 1 ‘/5<%<1. Donc%6]0;1[2]008(%);008(0)[.

Conclusion, par le théoreme de la bijection,

EI!,BG]O;%[, cos () = 1

2. (a) On a les égalités entre réels suivantes :
cos (3x) = cos (2z + )
= cos (2x) cos(z) — sin (2z) sin(x)
= (2 cos?(x) — 1) cos(x) — 2sin(z) cos(z) sin(z)
= 2cos’(x) — cos(z) — 2sin?(x) cos(x)
= 2cos’(z) — cos(z) — 2 (1- cos2(x)) cos(z)
)

= 4cos’(x) — 3cos(z).

3
Vérification, six = 7 par exemple, cos (3x) = cos (3”) = i et 4 cos3(x)—3cos(r) = 4 (g) -
2 2/2
3YZ —42¥2 _3¥2 _ /5 32— _¥2 QK|
Conclusion,

cos (3x) = 4 cos®(x) — 3 cos(x).

(b) Par la question précédente, on a

1 1
(E) cos(z) + cos (3z) = B & cos(z) + 4 cos®(x) — 3cos(x) = 3
1
& 4 cos®(x) — 2cos(x) — 5= 0
s 1 1
& cos’(z) — = cos(x) 3= 0
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3. (a) Par la formule cos(p) + cos(q) = 2 cos (252) cos (E52), on a

m+3x> (l‘—3$)
cos

VR
[\)

cos(z) + cos (3z) = 2 cos

= 2cos (2x) cos (—x)
= 2cos (2x) cos (z) par parité du cosinus.
Conclusion,
’ cos(x) + cos (3z) = 2 cos (2z) cos (x) . ‘
Vérification, siz = %, on a cos(z)+cos (3z) = £—1 = —1 et 2 cos (2z) cos ()
OK!

(b) Par la question précédente,

(E) cos(z) + cos (3z) = % & 2 cos (2z) cos (x)

Or cos (2z) = 2cos?(z) — 1. Donc

(E) & 2 (2cos?(z) — 1) cos(z) = %

1
& 4 cos®(x) — 2cos(x) = 5
1
& 4 cos®(x) — 2 cos(x) 3 =0
1
& cos®(x) — = cos(x) — 3= 0
Conclusion,
5 1 1
(E) & cos’(x) — 3 cos(x) — 3= 0.
4. Méthode 1. On note que si X = ,on a
3_5_1:_1 1T
2 8 8 4 8
Donc —% est une racine de X3 — % — %. Donc X + % divise X3 — % — % :
3 X 1 1
X A B I
0+ P g
_Xz X 1
2 X2 8
Y )
X _1
4 g
X 1
7(71 78)
0
Conclusion, onaa=1,b= —5 et c = i,
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Meéthode 2. Soit (a,b,c) € R3. On a

b

1 b
CX+2)@X2+aX+cy:mTHhX%mX+gX2+2X+;:aX3+@+;>XQ+<o+2>X+;.

Donc pour que X3 — % — % = (X + %) (aX2 +bX + c), on note qu’il suffit de prendre

a=1 =1
_ _ 1
b+§—0 o b__%__E
1 11 1 1
cta=73 C=—372717 32771
c__ _ 1 C—_l
27 78 =1
Conclusion, enprenantazl,b:—%,c:—%,ona
X 1 1 X 1
X3——:<X )<X2——).
2 8 +2 2 4

5. Soient .#F 'ensemble des solutions de (E) et = € .#g. Par la question ou on a

1 1
x€SE & cos®(x) — 3 cos(x) — 3= 0.
Posons X = cos(z). Des lors,
X
$EyE <~ X3*§**:0.
Donc par la question précédente,
1 X 1 1 X 1
€. & (X )(XQ——>—0 & X=—— 0oUu X?°-2--=0
rEIE T3 2 1 2 2 1
Soit A le discriminant de X2 — % — %. Ona A = % +1 = % Donc les racines associées sont
1/2+2‘/5/2 = 1+4‘/5 et 174\/5. Ainsi
1 1 ) 1—-+/5
r e Sg & X=—-- 0U X = +\fOUX: V5
2 4 4
Conclusion, pour = € .¥g,
1 1 ) 1-+/5
cos(x) = —= OU cos(z) = V5 OU cos(z) = V5
2 4 4
6. Par la question précédente, on a méme
1 1 ) 1—-+/5
r€SE & cos(z) = —3 OU cos(z) = +4\[ OU cos(z) = 4\[.
Par la question
1
xeSg & cos(z) = —3 OU cos(z) = cos (a) OU cos(x) = — cos (B) = cos (m — )
1
& cos(x) = ~3 OU cos(z) = cos (o) OU cos(x) = —cos () = cos (m — )

2 2
s Jkez z=§+2im ouU x:—§+2im OU = = a+ 2kr

OU x=—a+2kmr OU x=m— [+ 2kr OU z=—7+ [+ 2km.

Conclusion,

2 2
S = {14—2/{:7@—1—|—2k‘7r,oz+2k7r,—oz—|—2k7r,7r—ﬁ+2k7r,—7r+ﬁ—|—2k7r

AR
3 3 ke}

o6
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Partie 2 : Calcul de S.

Posons

9:% et S = cos(0) + cos (30) .
7. On observe que 36 = 3% et 260 = 2% Donc 360420 =mie. 360 =7m —26. Deés lors,
cos (30) =cos(m—260) = —cos(20).

De méme 460 = 7 — 6 et donc cos (46) = — cos (). Conclusion,

‘ cos (360) = —cos (20) et cos (40) = —cos (0). ‘

8. Par la question précédente,
S = cos (0) 4 cos (30) = cos (6) — cos (26) .
Or 0 <60 <260 < 3. Donc par la stricte décroissance de la fonction cosinus sur [O; f},

cos (0) > cos (20) & cos (f) —cos (20) > 0.

Conclusion,
S > 0.
9. On a
2023 =10 x 202+ 3 =5 x 202 x 2 + 3.
Donc

20230 = 2023% = 202 x 27 + 3%
Donc par la 27-périodicité de la fonction cosinus,
3 3
cos (2023 0) = cos ( 202 x 27 + ) =cos| ) =cos (36).
Puis par la question
cos (20236) = —cos (26) .
D’autre part, 660 = %’r =7+ . Donc

cos (66) = cos <7r + g) = —Cos (%) = —cos(0).

Conclusion,

‘ cos (2023 6) = —cos (26) et cos (660) = —cos (0). ‘

10. Méthode 1. On a les égalités entre réels suivantes :

52 = (cos (0) + cos (36))°
= cos? (6) + 2 cos (8) cos (36) + cos® (36)

1 240
= %+cos(0+30)+cos(9—36’)+

cos (20) + cos (40)
2

=1+ g (cos(26) + cos (40)).

1+ cos (66)
2

+ cos (46) + cos (20)

10/[16]
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Par la question [7.| cos (40) = — cos (¢). Conclusion,

S =1+ g (cos (20) — cos (0)) .

Méthode 2. On a vu que S = cos (f) — cos (20). Par suite, on a les égalités entre réels suivantes :
52 = (cos (0) — cos (26))?
= cos? (A) — 2cos (6) cos (20) + cos® (26)
1+ cos (26)

=0 —cos (0 4+26) — cos (0 —20) +

cos (20) + cos (40)
2

1+ cos (46)
2

=1+ —cos (360) —cos (0).

Par la question

cos (260) — cos (0)
2

=1+ g (cos(26) —cos ()) .

S% =1+ + cos (26) — cos ()

Conclusion,

S% =1+ g (cos(26) —cos (6)).

11. On a vu que S = cos (f) — cos (26). Donc par la question précédente,

82:1—25 & S2+gS—1=0.

12. Soit A le discriminant associé & S2 + %S —1.0na

9 9+16 25
A=-+4= +0_ —.
4 4 4
Les racines associées sont %_5/2 = %8 =—2et W = % Ainsi par la question précédente, on

a 1
=-2 0U S=_.
S S=3

Or par la question [8] S > 0. Conclusion,

N |

Partie 3 : Valeur de cos (g) et applications

13. Par la partie précédente, on a

1
S =cos(#)+cos(360) = 3
Donc 6 est solution de ’équation (FE). Donc par la question
1 1 1—
cos (0) = —3 OU cos () = +4\/5 OU cos () = 4\/5.

Or 0 < £ < %. Donc par la stricte décroissance de la fonction cosinus sur [0; 5], cos(f) > 0. Or

—% <0et 1_4\/5 < 0. Nécessairement,
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14. Par la formule fondamentale,

cos? (%) + sin? (g) =1 = sin? (g) =1 — cos? (g) .

Par la question précédente,

S,Q(w> (15 ? 142545 16-6-2V5 _10-2V5
mn — = —_ = —_ = == .
5 1 16 16 16

S =

Or £ € ]O; g[ donc sin (%) > (. Conclusion,

Donc

15. Soit z € R et
(I) 2 cos (2z) + 4V/3sin(z) cos(z) < 1+ V5.

On sait que 2sin(z) cos(z) = sin (2z). Donc
(I) & 2 cos (2z) + 2v/3sin (2z) < 1+ V5.

Faisons apparaitre la forme polaire :

1 3 1 5
(I) & —cos (2z) + v3 sin (2z) < 5
2 2 4
1 )
& cos (—) cos (2z) + sin (%) sin (2z) < +4\[
1 5
& Cos (2:1: — E) < +4\[
& cos (2:6 — —) < cos (%) par la question [13.
s keZ  Tadkm<2e-T< 4okn
) 3 )
s  Jkez, %+—+2kﬂ<2x<f+*+2k:7r
& dk € Z, %+2k7r<2x<31 + 2k7
4 67
dk € Z - ST < ——
& ke Z, G krm <z 5 + km
Conclusion,
47 16m
s1=U [ﬁ+kw,1—5+k7r :
keZ
Probleme III - Bijection
On définit
F R —- R
’ 2e® 43
T = ei++1 .

12/16
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1. Pour tout x € R, on a e* +1 > 0. Donc la fonction f est dérivable sur R comme quotient de fonctions
qui le sont et dont le dénominateur ne s’annule pas. De plus,

2e” (e +1) — (2" +3)e” " (2" 422" -3) e’

(€™ +1)° (e¥ +1)7 GRS

Vr € R, f(z) =

Conclusion, la fonction f est dérivable sur R et

e:t

Vx € R, f(z) = —W.

2. Pour tout x € R, e > 0 et (e” —&-1)2 > 0. Donc par la question précédente,

Vo € R, f'(z) <O0.

La fonction f est alors strictement décroissante sur R. De plus, lim e* = 0 donc
T—>—00
) 2e*+3

Enfin, pour tout z € R,

2e"+3  2e1+3e® 143e”

= = =2 .
f(@) et 41 et 1+4+e % 1+e®
D’ou 5
. . 1 + 5 efx
Jm fle) = lm S =
Conclusion,

3. Onavuque lim f(x)=2. Directement, on conclut que
r—+00

’1e graphe de f présente une asymptote horizontale d’équation y = 2 en +o0.

4. Puisque f est dérivable en 0, son graphe admet une tangente en 0 d’équation

/ B 1 243z 5 10-x
y=FO =0+ O =~ qpet =3 - g

Conclusion, le graphe de f admet une tangente en 0 d’équation

_10—x
y= 1

5. Par ce qui précede, on a

e f est continue sur R,

13/]16]
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e f est strictement croissante sur R.

Donc par le théoréme de la bijection, f définit une bijection de R dans

J=1®) =

lim f(x); lim f(a:)[:]Q;S[.

r—r—+00 T——00

Conclusion,

| f définit une bijection de R dans J = ]2;3]. |

6. Par la question précédente et le théoréme de la bijection, on sait de plus que f~! est de méme stricte
monotonie que f donc f~! est strictement décroissante sur .J. De plus, puisque liril f(x) =2, 0na
T—+00

lim f~!(z) = +o0. De méme lim f~!(x) = —co. Conclusion,
T2 z—3
z>2 <3
T 2 3
400

S \

Enfin, par le cours, on sait que le graphe de f~! s’obtient & partir de celui de f

‘par la symétrie axiale d’axe la droite d’équation y = . ‘

7. On a les points suivantes :

e la fonction f est dérivable sur R,

e la fonction f est strictement décroissante sur R,
/ _ e?

L] V.T 6 R, f (.’E) — (1+er)2 # O.

Donc par le théoreme de la dérivée de la fonction réciproque,

f~1 est dérivable sur J = f (R) = ]2;3].

De plus,
1
Yz €]2; 3], Y (@)= ——.
3l ) = )
Or pour tout u € R, f'(u) = —ﬁ. Conclusion,
veel23l, (F) (@) =—(1+el@)e /7@
8. Soit z € R. On a les égalités entre réels suivantes :
2e¢*4+3\%2 2”43
2
-5 6 = ( ) -5 6
o) = 5f(z) + e R
_ 4e¥412e" 49 (10e”+15) (" +1) | 6 (e” +1)°
(e* 4+1)? (¥ 4+1)? (7 4+1)?
_ 4e* 4126”49 — 10e*” —10e® —15e* —15 + 6e** +12€” +6
(e +1)?
_eI
(et 1)
= f'().
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Conclusion,

Ve eR,  fix) -5f(x)+6=f(x).

9. On a vu que

veed,  (f) ()=

Donc par la question précédente,

veed,  (fY) (x)= -

Conclusion,

1

Vo € J, (f_l)/ (:L') = m

10. On observe que 2 et 3 sont racines de 22 — 5z + 6 (car le produit fait 6 et la somme 5, sinon faire un
discriminant) donc par la question précédente,

1
v 2;3[, (@)= —
ezl (Y@= yg
Méthode 1. Par le théoréme de la décomposition en éléments simples (a venir!), il existe (a,b) € R?
tel que
b
Vo €12:3[, 1 (g) = 2
vel2s, (7Y @)=+ 2o
Des lors,
T . -1 / BT 1 o 1 .
a=lim(x=3)(f7) (@) =ln-—5 = =1
<3 <3
De méme,
b=1lim (¢ —2)(f) () = lim —— = 1=
z—2 z—=21x — 3 2—-3 '
>2 >2
Conclusion, pour a =1 et b = —1,
1 1
Va €123, (@) = —~
vel23, () (@)= g -
Meéthode 2. Soit (a,b) € R2. Pour tout x € ]2;3[, on a
o b ar—2a+br—3b (a+b)z—2—3b
r—3 -2 (r-3)(z—-2)  (z-3)(z—2)
On note alors que pour avoir (ffl)/ (v) = %45 + #32, il SUFFIT de prendre
a+b=0 b=—a a=1
= =
—2a—-3b=1 —2a+3a=1 < a=1 b=—1.
Conclusion, pour a =1 et b = —1,
1 1
Vo €12;3 ' (2) = —
velzal, (Y @)=t s
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11. La fonction z é — 36%2 est continue sur l'intervalle |2; 3[. Donc en primitivant la relation précédente,

on a
0 R, V2 )23, flz)=In(jz—3])—In(z—2|)+C.
Or pour tout x € |2;3[, x —3 < 0 et x — 2 > 0. Ainsi,

Vr €]2;3], flle)=InB—-2z)—In(z—-2)+C.

Or, on a f(0) = %f{’ = % Donc f~1 (g) = 0. Ainsi,

5 5 1 1
ln<3—2)—ln<2—2)+0—0 & ln<2>—ln<2)+C—O & C=0.

Conclusion,

V€ 1]2; 3], fliz)=mm@B—-2)—In(zx—2).

12. Soit z € R et y € ]2;3[. On a les équivalences suivantes :

2e”+3
= Rt =
y = f(=) P

& y(e®+1)=2e"+3 car " +1#0

& e (y-2)=3-y

& ex:?);y car y > 2
y—2

& :z:ln(?)_y) carg_y>Ocar3—y>Oety—2>0

y—2 y—2
& r=InB—-y)—In(y—2) car3—y>0ety—2>0.

Conclusion, on retrouve bien le résultat de la question précédente,

V€ 1]2; 3], fliz)=m@B—-2) —In(x—2).
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