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Exercice Printemps 12
Séries / Polynômes

Exercice 1 Déterminer l’ensemble des polynômes P ∈ R[X] solution de

(E) : X (X − 1) P ′ + P 2 − (2X + 1) P + 2X = 0.

Exercice 2 Pour tout n ∈ N, on pose un = sin
(
2π

√
n2 + (−1)n

)
.

1. Déterminer si la série
∑
n∈N

un diverge grossièrement ou non.

2. Déterminer si la série
∑
n∈N

un converge absolument ou non.

3. On admet que
∑
n∈N

(−1)n

n
converge. Montrer que

∑
n∈N∗

un converge.
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