Mathématiques PTSI, RevNoel06 Cor 2024-2025

Correction de ’exercice Noél 06
DL / Calculs dans R

Solution de I’exercice 1 Au voisinage de 0, on a
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e Puis,
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u(zx) :<a:+2> =zt +szox +2x —1—0(35).
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o Enfin,
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Finalement,
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Conclusion,
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Solution de I’exercice 2 Soit x € R. Commencons par observer que
T — 4 existe & r—4>0 & T > 4.

Soit maintenant = € [4;+o00[. On a

v\ xr — 4V — 4 existe

&  z-4/r—-4>0

& x24\/m

RN 332216(33—4) carx>4>0etx—4>0
& 2P —160+64>0

PN (z —8)* > 0.

La derniere assertion étant toujours vraie on en déduit que pour tout = > 4, \/x — 4v/x — 4 existe. Ainsi,

I'inéquation (I) : /& — 4/ — 4 < 2 est bien définie sur [4; +o0].
Fixons maintenant = € [4;+o0c[. On a les équivalences suivantes :

(1) & r—4Vr —4<2
& r—4vr —4<4 car on a vu que x —4vxr —4 >0
& r—4<4vVzx — 4.

Premier cas : # = 4. Alors,ona x —4=0<4x0=4y/z —4 et donc (I) est vraie.
Second cas : supposons désormais que x > 4. On a alors

(I) & r—4<4Vr -4

—4
& :c 4<4 car v —4 >0
T —
& r—4<4
& r—4<16 carx—4>0
& x < 20.

Dans ce cas ’ensemble solution est ]4; 20].
Conclusion, I’ensemble des solutions de (I) est donné par

7 = [4;20].
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