Mathématiques PTSI, Int22 2025-2026

Interrogation 22
Dimension

Nom /Prénom :

Note :

1. (a) Enoncer le théoréme de la base incompléte.

(¢) Donner une condition suffisante pour qu’une suite définie par récurrence u,4+1 = f (u,) soit croissante et
comment le démontre-t-on ?



Mathématiques PTSI, Int22 2025-2026

r+2z—t+u=0
2. Déterminer la dimension de F' = { (z,y,2,t,u) € R® y+z+t=0
2z —y+3z2—-3t+2u=0

3. Justifier que .Z = ((1 3) , ( 1 3)) est libre et la compléter en une base de .Z5 (R).
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4. Dans E = .% (R,R) on considére la famille .# = (f;C 1 X > Cos (Jc + k%)) Calculer le rang de .%.

kel0;4]"

5. A laide de la dimension, montrer que F' = { P € R3[X] | P(2) = 0r } et G = Vect (X + 3) sont supplémentaires
dans R3[X].



