Mathématiques PTSI, Intl 2026-2027

Interrogation 01
Logique et raisonnement

Nom /Prénom :

Note :

1. (a) Enoncer les lois de Morgan.

(b) Compléter le plus précisément possible avec les symboles =, <, < ou x (lorsqu’aucun des précédents
symboles ne fonctionne) les phrases suivantes. Soient ¢ € R, (a,b) € R2, (z,y) € (Ri)Q, peZetfe

Z (R,R).
11 (tB=27) (t=3)
2, 12 _ a€{-1;1}
1.2 (a>+0*=2) ... {b (11}
1.3 (x=y) i (pln(z) —In (y?) = 0)
1.4 (f est croissante sur R)  ............... (f est dérivable sur R)

2. Soient (a,b,A) € R3 a < bet f € Z ([a;b],R). Enoncer la réciproque, la contraposée et la négation de
I’implication suivante :

{f(a) <AL f(B) = deelab], A= f(o).

f continue sur [a;b]
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3. Soit f € Z# (R,R). Ecrire avec un ou des quantificateurs le fait que si deux réels ont la méme image par f alors
ils sont égaux puis sa négation.

4. Soit (un)nGN € RN la suite définie par up = 0, u; = 1 et pour tout n € N, up492 = 3upy1 — 2u,. Montrer par
récurrence que pour tout n € N, u,, = 2" — 1.
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5. Déterminer ’ensemble des réels z € R tels que V222 +z — 1=z + 1.



